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Κανονικοί χώροι κάλυψης που µεγιστοποιούν το ελάχιστο
του ϕάσµατος του Λαπλασιανού τελεστή

Παναγιώτης Πολυµεράκης

Το ϕάσµα του Λαπλασιανού τελεστή σε ένα πολύπτυγµα Riemann καθορίζεται
από τη γεωµετρία του πολυπτύγµατος και εµπεριέχει πληροφορίες σχετικά µε αυ-
τή. Ο Brooks απέδειξε ότι η πρωταρχική οµάδα ενός κλειστού πολυπτύγµατος είναι
amenable αν και µόνο αν το ελάχιστο του ϕάσµατος του απλά συνεκτικού χώρου
κάλυψης είναι µηδέν. Συνεπώς, κάποιες τοπολογικές ιδιότητες ενός κλειστού πολυ-
πτύγµατος αντανακλώνται στο ϕάσµα των κανονικών χώρων κάλυψης αυτού. Γενικά,
αν p : M2 → M1 είναι µια κανονική κάλυψη Riemann, τότε το ελάχιστο του ϕάσµα-
τος του Λαπλασιανού τελεστή ικανοποιεί την ανισότητα λ0(M1) ≤ λ0(M2) ≤ λ0(M̃),
όπου M̃ είναι ο απλά συνεκτικός χώρος κάλυψης του M1. Το M1 καλείται λ0-tight,
όταν λ0(M2) < λ0(M̃) για κάθε µη απλά συνεκτικό, κανονικό χώρο κάλυψης M2

του M1. Σε αυτή την οµιλία ϑα χαρακτηρίσουµε το λ0-tightness για κλειστά πολυ-
πτύγµατα, και ειδικότερα ϑα δείξουµε ότι είναι µια τοπολογική ιδιότητα. Επίσης,
ϑα αποδείξουµε ότι κάθε κλειστό πολύπτυγµα µε αρνητική καµπυλότητα τοµής είναι
λ0-tight.


