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Ιδιότητες Liouville σε Κανονικούς Χώρους Κάλυψης

Παναγιώτης Πολυµεράκης

Είναι γνωστό ότι κάποιες ιδιότητες της πρωταρχικής οµάδας ενός κλειστού πολυ-
πτύγµατος αντανακλώνται στη γεωµετρία του απλά συνεκτικού χώρου κάλυψης αυτού.
Σε αυτή την οµιλία, ϑα ασχοληθούµε µε σχέσεις µεταξύ της πρωταρχικής οµάδας και
της ύπαρξης µη σταθερών, ϑετικών ή ϕραγµένων αρµονικών συναρτήσεων στο χώρο
κάλυψης. ΄Οπως συνηθίζεται στη µελέτη τέτοιων συναρτήσεων, η προσέγγισή µας ϐα-
σίζεται στην κίνηση Brown. Οι Lyons και Sullivan διακριτοποίησαν την κίνηση Brown
στο χώρο κάλυψης, καταλήγοντας σε έναν τυχαίο περίπατο στην οµάδα. Ειδικότερα,
έδειξαν ότι οι χώροι των ϕραγµένων αρµονικών συναρτήσεων, όπως και οι κώνοι των
ϑετικών αρµονικών συναρτήσεων, στο χώρο κάλυψης και στην οµάδα (ως προς το επα-
γόµενο µέτρο πιθανότητας) είναι ισόµορφοι. ΄Ετσι προκύπτουν κάποια αποτελέσµατα
σχετικά µε την ύπαρξη µη σταθερών, ϑετικών ή ϕραγµένων αρµονικών συναρτήσεων
στο χώρο κάλυψης, τα οποία ϑα ανασκοπήσουµε. Τέλος, ϑα δείξουµε ότι αν ο χώρος
κάλυψης έχει εκθετικό volume growth, τότε υπάρχουν µη σταθερές, ϑετικές αρµο-
νικές συναρτήσεις σε αυτόν. Αυτό, όπως και το αντίστροφό του, εικάστηκε από τους
Lyons και Sullivan.


