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Θετικές λύσεις για ιδιάζοντα μη γραμμικά ελλειπτικά προβλήματα συνοριακών τιμών
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Μελετάμε την ύπαρξη θετικών λύσεων για παραμετρικά ιδιάζοντα μη γραμμικά ελλειπτικά προβλήματα συνο-
ριακών τιμών της μορφής−∆pu(z) = β(z)u(z)−γ + λf(z, u(z)) σχ. π. στο Ω,

u|∂Ω = 0, u > 0, λ > 0, γ ∈ (0, 1),
(P )λ

όπου Ω ⊆ RN (N ≥ 1) φραγμένο πεδίο με λείο σύνορο ∂Ω, ∆p είναι η p-Λαπλασιανή, δηλ., ∆p = div(|∇u|p−2∇u),
u ∈ W 1,p

0 (Ω), 1 < p < ∞, β ∈ L∞(Ω) με ess inf
Ω

β > 0, f ∈ C(Ω̄× R) και λ παράμετρος.
Κάτω από κατάλληλες συνθήκες για την f , αποδεικνύουμε ένα αποτέλεσμα διακλάδωσης. Συγκεκριμένα, απο-
δεικνύουμε την ύπαρξη ενός λ∗ > 0 ώστε το πρόβλημα (P )λ έχει δύο θετικές λύσεις για λ ∈ (0, λ∗), μία θετική
λύση για λ = λ∗, ενώ για λ > λ∗ δεν έχει θετικές λύσεις. Η αποδεικτική διαδικασία βασίζεται στη χρήση μεταβο-
λικών μεθόδων σε συνδυασμό με τεχνικές αποκοπής και με θεωρήματα σύγκρισης. Επιπλέον μελετώνται και μη
παραμετρικά ιδιάζοντα προβλήματα σε κάποια από τα οποία η p-Λαπλασιανή υποκαθίσταται από ελλειπτικούς
διαφορικούς τελεστές δεύτερης τάξης γενικότερης μορφής.
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